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Methodus Figurarum, &c. 


Prime auper wbſervarunt Gevmetrz quaſdam 
eſle Figuras indefinitxz Quadraturz capaces, 
uz tum quoad totas, tum quoad fingulas rar 
fre Quadrabiles ; Alias vero efle, qyfx, lice hujul- /m. 
modi Quadraturam indefiniram non admittant, ali- 
quam tamen habent portionem quadrabilem; imo 
rota figura nonnunquam Quadrari poteſf, .cum quz- 
libet ejus pars non poſlit. Nec credibile”elt ex altd © prey? 
| /a fonte eorfim errorem ortum ele, qu1 Circuli, Hy- forots p, 
perbolz, & aliarum quarundam hgurarum Quadra- 472""% 
curas impoſſibiles imarunt, quam quia hanc fi- 
urarum diſtintionem non conſ1defarunt. Metho- 
is enim utentes quz ſupponunt figuras efle indefinite 
Quadrabiles, cum aliquam Quadrangam afſumerent, 
qux corum Methodos reculabar, ftatim illius Quadra- 
tram impeſſibilem ele crediderunt ; cum exinde am- 
Plins non Uſer concludendum, quam Methodos qui- 
, bus uſt ſunt efle imperteCtas, & ad omnes figuras now 
' extendere. Sed cum inſtiturum meum non fit aliorum 


$ errores detegere, aft quid in hic materi? excogiravi 


B PAUCIs 


paucis exponere; Methodum hictradam(non ex Arith- 
meticis ſed Geometricis principiis deductam)quz figu- 
rarum-utriuſque generis quadraturas dererminabir. Pri- 
oris generis Geometricas, poſterioris vero Algebraicas 
quadraturas per ſeries infinitas exhibebit.. Er,quiaMe- 
thodus quz {peciales talium hourarum quadratnras de- 
terminer,, a nemine hactenus vulgara elt, ſperamus 
przclarum illum Germanum. ( qui | cam pro- 
milit, & omnind in poteſtate Rf. efle' 5ſſeryir, Lin As 
&is Eruditorum Lipfiz publicatis ) fnam brevi ka. lf 
$19Þ CILD3-: T6: IF Fi ; | 


cem emiſſuruny, pe 
\. \ 
Sony <q 
, Tan! 1, EE IE 
> ks, C It Curva quzvis'V H. (cujasaxis VD, 
——— as I, | | 


om JD ap 
3 TenanlingY 2 ut fi 4. curve, punto Iibe 
ſumpto, puta E,ducatur refta E P ad Curvain, & 
E AZ ad axem perpendicularis, ſit rea. AZ, inter- 
ceptzx A P xqualis, erit ſpatium V D $S=22. 
Demonſtratios: Sit angulus H D © ſemire&us, & 


qui ſecetur U D, indefinite punctis | 


n , B,C' pet 
quz ducantur, EA Z, FBZ, GCZ J@& HD pa- 
rallellz, & Curvz occurrentes in E, F, G a quibus du- 
cantur EIY, FKY, GLY, ad U D parallelz, 
quin &.reae EP, B.P, GP, HP fint Curvz VH 
perpen- 


plicata HD ad VD pr penlineny 


> calis, ut fi 3 curve.  uicto liber 


a» 


whtteg4, .2quazi, Spatio; IN 5. ((quod. cr 


debeur viro 


C3) 
perpendiculares. Eft Triangulum HL G wile cri- 
angulo P DH (nam ob indefinitam ſeftionem Cur- 
vula GH prore&ta haberi poreſt)quare eſt H L. LG: : 
PD. DH, adeoque HL xD'H= L G x P D, hoc 
et, HLxX HO= DCxDS, .& fimili diſcurſu 
monſtrabitun, quoniam Triangulum GM F triangu- 
loPCG affimilatur, fore EKRxLY = CBxCZ 
& ſiglicer erit KIxXK Y = BA-x BZ, itidem eric 
IDxTY:= AVxAZ;” ulde'conſtar 'rriangulum 
HDO ( quod 2 re&tangulis iſtis' HL x H O 
+LKxLY +KF1xKY + IDx1Y , mininge 


| Ps OA DS 
rectangulis D.QxN S+£Bx C2 4- BA x BZ 
AV.x AZ minime. .differe ) hoc eſt 'V DS = 21, 


xd.crav Demonſtrandum, Nobile hoc Theorema 
yr vio Creherimo D. Dodhor Barro, qui 
nymerg hacer, & ſublunia, Theoremara. circa linea- 
rum, Curvarum Pproprietates : nec mihi quenquam 
( quorum Scfipta editaFſun ) vidifle contigit ( im9 F 


NEC. als. conri iſle purto. ) qul tanto judicio, & SUC- doch} 
celſu tantd, abſtruſiorem hanc & minus cultam Geo-$** 
metrix Parremy tractgvis & promovit. 


C4) 


Cm fan non 


— — 


Prkosr' LT 


Dat? relatione inter Þ M ( que diſtantiam inter 
Curve perpendicularem Þ C & ordinatim ap- 
plicatam MC defugnat ) & abſciſſam A M (gue di- 
ftantiam inter applicatam. & werticem A deſign ) - 
quationem nvenire Curve linex AC naturam defmientems, 


T omnes Curvas ſub una Regula generali com- 
prehendamqn,adnoto in quacunque line® Curv? 
AC fore ſemper PMxMT = CMq an- 
gulum rectum PCT. Quare multiplico nds ter- 
minos P M denortamtes per terminum AM ( prits in 
diverſgs numeros incognitos multiplicatum.) & pro- 
ductum pono xquale Quadrato applicatz CM. Ra- 


ad. x £0 hujus regulez colligi i poreh; ex Mcthodo inveni- 
| O S1U 


if. 2. 


" endi TangentesaClar flo edit2 in Atis Phi- 
"1b 2» . ephe ts Reg % Societaris Anglicang. Exemplis rem it- 
\ luſtrabo. Js 


ynhy © 


me. Exemp. 1. Frg. 2. Detur PM=;A& vocetur AM 
= »»y, CM xa, b,c, i, &c. denotent quantitates cognitas 
, 2 ner be determinatas, item > m, 1, h. _ numeros inco- 
'* gitos. juxta regulam,multiplico.= r per ny, & 
IT Jy = © yu ea ad Lo © 
ae Exemp.2.(Fig.2.)Sit PM=y ++ : 7 & quzrenda fit 

a&Zquatio illam curvam determinans: procedens ſecundi 
þ regulam 
d Þ©\ 


pot 


(5) 


am mmltiplico 5 r-+ » , my uctum 
Ew wad. YA. 
”y Aniagt<- uatio ab curvam quzſitam.. 

. Efto PM = = + 46 quz- 

ratur wage hp qu2 Sit PM == + 4. 
multiplico ”; , +8 per ny, my, Siirqne produttura 

2 4 may=x* 
TL Exemp. 4. St PM=$-4+4+—= +9, 
FeCl enda fit z qua iſtius cnrvz natu- 
ram definieng, Fcundum _—_— multiplico—> + 


+= $7 o+ 3, Per ny, my; PG hy; aide: 4 

22> ++ yf= xy4q uatio quzſi 
Depiquqle OAT 53 per 

agate udtum. 2 =x", vel na? =jx"- 


Fig. 2. 


Fig. 3 


ſed quia n, m, I, þ; &c. adhuc ſing incognita, modum. 
OY endi.. "_ 
Pros IL. 


Quantitateg |, 0 &c. in pracedenti Problemate uſurpas 


tas determinare. 


Er xquationemt inventam- inveſtigo PM ( pro- 

cedendo ſecundum vulgarem aliquam metho- 

= inveniendi Tangentes ) & ejus valorem com pa- 

ro cum valore dato, nempe, fingulos 'hujus cum lin- 
is 1llius- terminizeque comparatio determinabi 

m,n, &C.. 54 P 


* 


_ 


(6) 


| ' Ur mexemplo primo 3” = x*, nvemoPM=; nr, 
 hunc valorem comparo cum Valore dato ſc. *r = 'nr 
 unde'poſt reduftionem # =; 2, quare ſubſtiruro- hoc 
valore pro'(n)-w mr £4 = x* exit r J=x' 
Sic in exernplo DIY 2 }.=x, inyenio fore 
PM= = + myajam lis urroſque hos termi- 
nos cum ' correſ] pondentibus terminis valoris dati ſc. 


or 


— = 5 unde n= 27 ary =y undem=1. Þ ſub- 
fticganturÞu valorcs,pro 1bit quay pzlica, plene 
determinata may = x". 3 Fu 

ab 1 98 WP 3 + My = xinveni 


PM WE <p T5 facb2 _— debir{- compgratione 


FRY 


fe. as Is d— :\ Cc AY — = a, a 2j6Jub- 
ſicutis his Fe, aft 249, = x". 
Fig. 1. Et in exemplo 4; QitPA= 4 22 


= 1! +-þy. &fact Pomngameiens ornem cerminorum 


j DR, 
cum terminis datis,erit 50 = 73 zinde n =2,8 ex => 


=; Crit m = <> ex 22 = - eritl = , & by 


= erit* Ti Ex ſubſtiruends hos Valor equatio 


BZ +534 +2 +f=s. 

Deniquein Exemp. 5. ELPM=,5 _ £. Big. 3 
unde #_ =: 2, adedque 2 4) = y x*; quz. elt ad Hy: 

perboliformega D.C E, 

D a duo Problemata (vel potius duas partes uni- 
us Problemaris ) fuſidts * fum prolecurus, eo quod a 


nemine, «3 


X \ . 
nemine adhuc traCtata fint, ſakem quorum ſcripta ad 
manus meas pervenerunt ; tum maxime, quod ho- 
rum ope Figurarum, Quadraturas ſim determinaturus. 


_— ————— 


Pxos- IIE 
\ Parable Quadraturam determinare. 


L p | 
406 PLY prabgla VCS. cujus latus. re- 
hd HY it y. VM vocetur, y, MC, x, 
unde ex nur? parabolz,” ry,= z = MCEimper 
problema primurfiinyeniatur curva V H, talis ut fi 
PM=Vry (per PG hic & in ſequentibus intel- 
ligenda eſt Curve quzſitz perpendicularis ) ſed per 
methodum jam traditam invenio Curvam quzfitam 
definiri per hand&&quationem n x y* = x* (per x de- 
ftono applicatas' GM, HD Curve quzfitz) & de- 
trerminando » per Prob. 2.. invenies # = —= unde: 
xy? == X*, ac proinde Vary? m__ = = q =: 
V.MC. ut conſtat ex Theoremate jam premiſlo. | 


EE. Rn 


— 


P Oo + + 


s 


nn. 


Pros IV. 
Paraboloidis Cubicalis Quadraturam determinare. 


ST O VCS parabolois Cubicalis, V D _ 
FÞ axis, & latus rectum r, & VM = ; fig + 
unde ex natura,Curyex iftius exit rr y = 47, adeoque 
Try = 3X, Propterea pro determinatione Quadra- 
rurz arez V MC, invenienda eſt Cygva (per Prob.1.) 
VH raljy ut fir ſemper PM = yr r 3,4&, procedens 
ſecundittf\ regulam ibi propoſitam,invenio Curvam 
VH definiri per hanc zquationem #r* y* = x;& de- 
rerminando n ( per Prob. 2. ) inveniens » = +, a- 
de6que xquationem quelitam elle 2 r* y+ = x, ay 
unde ;4/7* y* = - = %q= YMC. Et in 
hunc medum Quadrantur infinitx paraboloides quz 


6 


definiuntur per r * y =ZF*zr*'y=F\,” y=F, &c. 


—O— tt — — — ——— ——— — —— aaa 


Paraboleidis Semicubicalis Quadraturam invenire, 


IT V CS parabolois ſemicubicalis, cu ? 
jus hc eſt proprietas x y* = 2, unde 

vry* = 5 invenichda igitur eſt Curvia VH in 

qua 


Fig. 4 


, C29 
quaPM=yry* =M ci & per problema primum 


invenio illam definiri per hanc xquationem » 7 y* 
= x*; &, ut determinerur x, procedo in hunc mo. 
dum per _ 2. quzro PM ex: xquatione inven? 


ny'r=x , & invenio PM — 5*ry 
S ro met r 75 to bg, 


2iCs r ' y'® 
= 4/7 4 unde provenit » = +: poſt Frans re- 


<> 
ductionem ,adeoque Curya VH definitur per *$$72= x'; 


unde erit; /ry = => =-®% q = V MC. Erteo- 
dem modo Quadrari poſh paraboliformes'Fifinicz, 
Huz definiuntur per ry? = &7, ry = (fry f=# 
GC, | 


*, 


Pzos VL 


I Hyperbola* OCN quadranda IG it Area interminata 
OCMFLL. 


Fig. Þ 5 M_— otentia = a? | unde= _ =4Jz 
inquirenda 1 ight LY elt Curya V H talis uc in 


e2 fit ſemper PM = = nullam eſfle hujuſmodi 
Methodus jam tradita ſtart deprehendir : nam, juxt2 


regulam,multiplicanda eſt N = ny3& productum 
B c 


na* 


© i; 


2 & non poteſt poni zxquale x*, Quadratum deter- 
minatum nequit zquari Quadrato indeterminato, ac 
proinde concludenduneſt Spatium interminatum non | 
efle Quadrabile: nam fi daretur illius Quadratura, 
; dagetnr etiam Curva quzdam V H in qui eflet ſem- 
Per PM = MC. « 


a 


d " GO © - | 


x 
Hyberboliformis O CN cujus hc fit proprietas,y 4* = a?, 
Quadraturam determinare Aree Interminate OCMYVL. 


A Uoniam exnaturICuryzv/— =z;=MC, 
4 - quzrenda eſt curva V H in qu? ſem- 
per fic PM = >, arque per Prob. 1. 
Invenio Curvam V H definiri per n a y = x* & de- 
terminando n per Prob. 2, Invenies # 16, aded- 
ue 164% = x'; unde Spatium interminatum 
O.C M V L = 24/4 Y. 


A 


ts 


4 


Pxos, VIII, 


* 


(11) 


_ — YO 


Rl — 


Pros. VIIL 


Sit natura Hyperbolif ormis defmita hae equatione y = at, 
& Quadranda ſit Area interminata OCMV L. 


A I 4 4 . . 
X narura curve yg— = xz, & invenietur curva 
V Hyin qu? PM = v—-, dchiniri per 


27 a*z3* = x%, Unde: yaty* == = = 


- 2 


OCMVL. Ec: ſic quadrantur Hyperboliformes 
infhnitz definitz per y = x*, 2 =D * JR *=x",00C 


mt _—— — — —_ 


Pros IX 
In Hyperboliformi O C KR cujus hec ſit proprietas * =), 


A - 


Qudtlranda ſit awe mterminata OCM YL. 


X hujus curvz naturz manifeſtum eſt 

; = 5 = MC;quare Quzrenda eſt 
curva aliqua , ut diſtantia inter ejus perpendicula- 
rem & applicatam fir xqualis =: 3 &,procedendo ſe- 
cundum uſitatam Methodum, invenio Curvam quz- 
ſtam dehiniri per y x * = n a ; & determinando(n)per 
Prob. Secundum , crit n= 2, ade6que #quatio eſt 
2 43 = y x*, quzitidem eſt zquatio ad Hyberboli- 
formem ( ſed alrerius naturxz) SGH; & quoniam 
| I us 


Fig. 6. 


| ( 2&8 
- illius. perpendicularis GP, inter verticem & applica- 
cam cadir, vel ſurſum tendit ided—— — — — KCMD. 
Er Aream O CM VL efle ex earum numero quas 
Geometrx vocant pluſquam infinitas, jam monuit- 
clarifſimus NoſtrasD.David Gregorius in pulcherrimo 
ſuo Tractatu, de Dimenſione Figurarum. 


—_ ” _ pd — 


wi © F + Ws "On 


Sit ACD curva tahs ut, dufta ut_cynque MC ad AD 
normali, ſit poteſtas quevis ipſuus A D ad ſumilem po- 
teſtatem partis AM, ut poteſtas quevis partis D M 
ad fimilem poteſtatem applicate MC; & determinanda 
fit Quadratura Area A MC, 


STO AD =6, & exponens illius 

poteſtatis 23 A, Md vocetur yunde eti- 
am exponens illius poteſtaris eſt, 2 eſto prxterea ex- 
ponens poteſtatis linex D M ſeu b— y, (1 ) adeoque 
exponens applicate M.C ſeu x eft 1, tum ex nature: 


_ 
it, 7. 
C5 


tinez curva. b+y* :: b—y.z unde 3 = === ,Quz- 
be : A {1 Oy b y 2 y 3 . 
ratur ergo curva AH,n qua fit P M= 2", inve- 


nieturque per Prob. 1. & 2. illam definiri per 
2b y* -- Jo = #1x*. UNA — 4bT = —= A MC. 
Atque hxc eadem elt crirva de qui loquitur D. Carte- 
ſs in tom, 3. Epilt. pag. 219. quam preferendam 
putat (ob conſtructionis facilicatem) curyz quam Galli 


yocant {a Galande. | PxoB, XI. 


(+) 


ems. 


Faos AS 


Determinanda fit Quadratura Aree 4 MC, & 
defmiatur natura Curve per y' +a y +a y* 


+4a'y' + =4'3; 


Uzrenda eſt Curva VH, talis ut ine fic ſem- 
per PM=MC=xz= +> +5% += 


+ a, Et per Prob. 1. definietur perny* + 
may' +la'y* +ka'y' +ha'y=a'xy&, de: 
terminando », m,«, k, þ ( per Prob. +) crit 8 = 2 
w=?I=;,k=,0=@; ade6qu *&quatio qu- 
fita eſt 3y*Þ+ 54y9' +34'5* +$34'5o+ 20'y= 
a* x*, adebque > + + &>+ 4 bay== 
= = AMC. 

Arque hactenus ſolas illas figuras traftavi quz ſunt 
indefinite Quadrabilesz & quantillo laboreearum Qua- 
draturzxg per hanc Methodum determinentur, aliis 
-ndicafium relinquo: Ad illas jam progredior quz 
hujuſmodi Quadraturam reſpuunt : & expreſſ@moneo 
me Quagraturas, quas hic exhibiturus ſum per ſeries 
infinitas, non pro Geomerricis, ed” Algebraicis vel 
Arichmericis, habere. 


Fig. 4- 


(14) 


th. —__— — 
—_— _ — 


Pros. XILT. 


Circuli Quadraturam determinare. 


Circulo initium faciam, qut omnium linea- 
rum curvarum ſimpliciflima eſt, fi curvz ſim- 
plicitas non ex xquationis, ſed deſcriptionis ( ut re 
vera deber ) ſimplicitate zftimertur. 
Sir iraque Circuli Quadrans ASD in quo 
+ AM vocetur y, &ordinata MC z, &ra- 
dius AL = runex Circuli natur2 erit z* = r*— *, 
ac proinde z = Y- —7; func valorem reſolvo in ſe- 
riem ſecundum Methodum celeberrimi D. 1/aaci New- 
toni, & invenio 3, = 5 — 47 — 57 ---== CC. QUX- 
renda igitur eſt Curva A G Hin qua PM = r —-+> 
— — 2, ---- &c. & inyenetur per Prob. pri- 
mum Curvam quzſiram definiri per hanc xquationem, 
my? [ y3 k y” 
-2r B$8x* 1675 
Quantirares, n, m, |, k, per Prob. ſecundum, invenic- 
tur 2 = 2, M = 35 1 = 53 k = "3 & fubſticuendo 


Fig. 8. 


: \ 
7} Wo = x"; & determinandoy 


: ; 6 bk 
hos valores, xquatio erit 2 r y — Won Ea 
3r 20 7 7 
7 y? 7 a 2 
XA x*', Unde YL Y — Fs TE Nm J_= — 
56r "> 0: ar ti$r*, 


GMq 


Wa 


= GMq = AMCS.Velfi quzreretur Quadratura 
2 


totius Quadrantis, erit ASD=r* —grr — Fo rr 
Gas 113 7.7 -——-- ic. Unde qrr — arr —gr* — 
— 2,r* = toto Circulo, Et f1 hc ſeries per nume- 
roS exprimarur J ponendo r = zerit area Circuli = 

I — 4,— 2 — + , -=--= CCC. in infhnitum, Notatu dig- 
num arbitror hinc elici poſle dimenſtonem Zonx Cir- 
cularis , quam a celeberrimo Geometri D. 1/aaco 
Newtono inventam refert dariff. Devid Gr egorius in 
memorato tractatu. Eſto ABCD Zona 
cujus latirnde V L = y, & Circuli radius 
= 7, per prxcedgntem Quadraturam ---- V B CL = 


ry gon Adeoque- 2 VBCL 
— — > ane F — 
ABCD= nd 207 567" 


Fig. 9. 


Pros. XIIL 
Hyperbole Quadraturam determinare. . 


Vp. & in qu 1VE=EL=ua, 
arque V A = f vocetin abſciſſa AM y, & ordina- 


= applicata Zogfed ex naturi HypeiboltV ExEL 
= VM ; 


Fig.0. C0 ''o I T 5 C Hyperbola cujus Af ſaga 


( 24 ) 


=VMxMC, det 4 =1y3; +cx1;; adeoque eft 


a = =" 
2 = — , & faRidiviſſone, ſecundum jam re- 
c+) : 
| ; «- ay 
ceptam Methodum, erit 3 = Y —— Em Kc. 


Quzrenda igitur eff, Curva A GH, in qu2 fit === 


Ph «dy : & y* 


PM = -—=——+— &c. & per Prob. pri- 
C C 
. K +4 - th R na'y 
mum invenietur illam definiri hac xquatione —= — 
c 
©... 50 & d TOW” 

- = ——= x, & eternunandgg, n, mn, , per 
Prob. 2. erit » = 2,m = 1, | = }z acproinde xqua- 
; 289 EY. 2LOLN 2, 
T0 quzſita eſt 4 2 n# 4 A- £4 =_ xz unde wt , 

C RE. Fa 
"> oi x x* CM 
cm 4 —2 = ASCM = —== 1 Hxc 
2C C 2 2 


*adem eſt Hyperbolz Quadratura quam exhibuit ce- 
lebris vir Nicolaus Mercator in ſua Logarithmo-tech- 
nit, quamvis methodo uſus ſum ab illius plane di- 
versa. 
Copſiderando aliam Hyperbolz proprietatem; ali- 
am etfam illius Quadraturam inveniemus. Sir ergo in 
appoſito ſchemate SC L Hyperbola xqui- 
latera, citjus centrum A,& latus a 
R Sz ponatur AM =y, = KC, MC=x;, AR 
w-. —_ A'S 


Fig. 11, 


| ug 


I'7 
= AS= ry; unde ex naturt Hyperbole rr + y y 
= 4&4, adeoque 4 = Yr r+y , extrahendo radi- 
bh b 


cem Quadraticam exrr + yy erit } = 7 +S—mn 
5 
- Oi "7 one &c. Quzrenda ergo elt Curva AH in 
16r - 
EF. E258 
= 7 = — —— + =—— ---- & 
qua fir PM =; wp Ly c. 


NE - wy I ky 

definiri hac xquatione n r — — 
vn JT 27 87* 167 

= x*, & determinando, n, m, l, k, 'per Prob-ſecun- 
dum, eritn=2, m=S,1=75,k =2}, ſubſticutis 
his valoribus;rit xquatio ad Curvam quzſiram plene 
| 0 , 
determinata 2 ry + ————— +—— = x,: adeo- 

37 20 567” 


Fi oP y x* GMq 
c EDEMONY A. yy” ed. om — —_— _— uuuwwwwl 
= ASCM. 


Ex hac Hyperbolz Quadraturs facile eſt Zone 
Hyperbolicz'Quadraturam determinare. Sint EDA, 
G CB, Hyperbolz oppoſitz , quarum cen- 
trum K.,& vertices A, Bz Zona A BCD, 
cujus latitudo K L = y, ſemiaxis tranſverſus A K, 


vel KB = 73 unde per pracedentem Quadraturam 
* D KLCB 


Fig. I2. 


( x8 ) 


A 


J 5 - 
KLCB=ry + _ F = proinde 


g077 Fine 


- F-.£ WE: 
exit ABCD = 2 7 ; —20” 7 567 -- &C. 


_— 


ProsB. XIV. 


Ellipſeos Quadraturam determinare. 
| T* ſemi-elliphi LS CD fit femiaxis tranſ(- 
Fig. . 


verſus AS = b & ſemiaxis conjugatus 
AL = a, & ponatur abſciſſa AM = y, 
ordinatim applicata MC = 4; unde,ex naturt El- 


lipleos,z, = —=4#—y, ut ergo determinetur Area 


AMCS, primo reſolyenda eſt | Vz—y, in ie 


riem extrahendo radicem - ex Y 2 — ?; unde inve- 
| . >. 0... 22 

nictur 3 = Ob ar”; ----- &C, Qux- 

renda igicur eſt Curva aliqua A H,mn qui ſemper PM 
by by by 
24 B8a* 164 - 

per Prob. 1. illam definiri hac xquatione- » b y — 

mby* lby kby 


oO = 


&c. & invyemietur 


3 
3 &,dererminandoquan- 


titates, 


Ss. A NIL 
2 2 * 4 by by by 


. by b y* by” x* 
—_ x*zunde b y FF 40 pr — — —_— 
SMq = AMSC 


: | 
Inde facile eruitur Zonz Ellipticx dimenſio, ur, f1 
latitudo Zonz fn AM = y, czteris poſitis ur privs, 


+ crit Zona 2AMCS = 2by=L — 22> = 
| 3 a 20 4 
b y7 | 
_————_ 
Pros XV. 


Sit AD ( = d) poſatione & magnitudine data, & Curva 
S$SCD tals gt ea dutta utcunque refta MC 
( = a) ad AD perpendicularts, ſit d = & 
+ y, & determinanda fit Ares AM CS Quadra- 


tra, , 


Fig. 13. 


Uoniam ex naturi Curve x = y (3) G— 3 


extrahenda elt radix Cubica ex d — y*, & 


inyenietur fore 3 = d — — PI ; 


6 
gd 
D 2 Quzren- 


( 20 ), 
Quzrenda eſt linea Curya A GH, in'quz PM = 4 
3 6 
—_ ' HHIID . 7 — — &C.-. & definietur Curya qQuUX- 
WET 
| my bs : 
fica AH hac xquatione n —— —— x; $,gfde- 


terminando n, m, {, per problema ſecundumerit n= 2, 
4 ee 
toi sdy et. mn wx 
mM = 5 2,4 $A 249 =, Go x*1 
, — J — F _—_ ; , Za . i —_ 
rinde etiam d y Cs xe = 
AMCS. Er fic Quadrantur Cycliformes infinitz 
quedeanmmauargyerd' — =, — ff =o 


- KC. 


I 
_ 


P x-o-8. XVL 


Eſto AD (= d) linea refta. poſatione &*magnitudine data, 

 , GO SCD linea Curoa talis ut dufta*utcun- 

MOM que MC (= 4). ad AD normal, ſu Cubus 

ex AD- cum Cubo ex AM ( =) equales Cubo ex 

MC ſc. & + y = &; & determinanda fit Quadra- 
tum Arex AMC. 


(QUoniam ;} = /(3)4+»y reſolvenda eſt /73)hxp 
in {eriem radicem cubicam extrahendo , & in- 
VENICLUT &} = d + Form 2 wm nm — GCC, Quzrenda 
ano Ps. ſt 


C 2r 9 
eſt Curva AH in qua 2 ſir ſemper P M = d ++ - Ir 
=>— — &c. & per Prob. 1. & 2. erit Xquario ad 
Curvam »_ tam ---- 2 d.y + 5 — &, = x* unde 


dy + 7 1243 _ 7 —A= = = = AMCS.Et ſic Quadrari 
poſſunt i CAP fc —_—— que definiuntur per | 
d' + y* = 2.0 + yz? I. GCC t 


= — — —— 
—— 


Panoenr AVES 


St AD = 4,AS =b, & ft CuroaaSCD ___ 
talis ut, lth quavis M C (=o alt 


perptudiculars, uſt% a —þ:: bo, & determman- 
da fit Area AMCS. 


(JUloniam ex natur? Curvz x3 = < 7 (3) &—Yf, 
HOI EIN eſt radix ex 4* —.' invenierirque 

= Þþ ww = mes oe nn we GOOG CY eſt Cur. 
rAHinge?PM = MCz=b-;>— &Cc. 
& per Prob. 1 & 2. invenietur Curvam cuatiten 
definiri hat zquarione 2 by — #= — I", = x*, ac- 
_ a by - Senn =_ ez AMICS. 
Er {1c quadrantur Ellipliformes infairz, quz defini- 


OOO —_— WE———————  _— 


untur Xquationibus > y/ (4) # — + = &,=v (5) —yi 
= JF CC. 


Px os, XVII. 


. 
£, 


C337” 


————}_ 
— 


ProB XVIILT.- 


Eſto 4D (=4) linea refta poſitione & magnitadine 
data,& $CD Curua talis ut, duft4 utcunque 
MC ad AD normal, fit 3 + y & = r*; & 
Quadranda fit Area AMCS. 


Fig. 13. 


Uoniam z = 75;:; fat diviſio, & invenie- 
tur 4; = 7 — 57 + 5+; eritque 5 om 
227 + —— = x* xquatio-ad Curvam 

AH, in qui PM = 5 — 7 + —5undc 


3 7 92 $ GM C 
ee ES == =AM S. 


_gl 


Pros XIX 
Cujuſois Figure Quadraturas infinitas mvenire, 


Int duz quzlibet Curvz ACE, BRF, & a 
quovis puncto C in curvi A C E ducatur tangens 


©" ET, & CP ad EP, & CR ad AB parallela, fi 


fiat TP.PC::DR.PX, ert ABZY = BEF, 
APXY = DBR. Eximium hoc Theorema de- 
betur etiam-viro celeberrimo.D. DoCtori Barrow. 
Quzrenda ſint, exempli gratia, Quadratura inh- 
nitx Paraboloidis Cubicalis BR F. Aflumarur pro 


arbitrio 


C233 


arbitrio quzlibet Curva A CE, puta, parabola com- 
munis,cujus parameter fit ry (quod idem fir cum pa- 
rametro paraboloidis) & ponatur AP = y, PX= x; 
eriqque TP = 2y, PC=yry, & ex natur2 pa- 
raboloidis DR = y (6) r* y; adeoque Analogia erit 
2).y/ry::v (6)r'y. zzunde 4 = v(6) = que 
eſt zquatio ad Curvam Yx Z, cujus Quadratura in- 
venietur per methodum jam traditam, ſc. 4 y/ (6)r'y* 
= APYZ = DBR. Quz eſt Quadratura Para- 
boloidis diverſa abill4 quam dedi in Prob. 4. Ex 
codem-modo inveniri potelt alia atque alia Quadra- 
tura, aftumendo aliam atque altam Curvam ACE. 
Er fic traCtari poſſunt omanes aliz Curve, qugmad- 
'modum paraboſjdem hic tratavi.. 

Exhincetiam manifeſtum eſt Figuras deprim.: poſle 
ad {impliciores & Quadratu faciliores; nam in figurt 
ABZY Curva YXZ,definita hac xquatione &* = (=, 
magis eſt compoſita quam Curva BR F. Ade6que 
non parum Geometriam promoyeret, qui methodum 
daret Figuras ad fimplicifimas ah 


DROB, XX. 


(24) 


————_ 


PrRor XA y 


Curvam invenire cujus Area per datam quamlibet equ atio- 
nem de ſrgnetur. 


Eſignetur Area hac zxquatione y/ 7}y = VMC 
P) ( concipþiendo V CS eſle Curvam quzlitam.) 
Tum ex oftenfis pate yy x = efle xquationem 
ad Curvam aliam V GH in quz PM = MC ( quz 
eſt_ordinata Curve queſitz {| => ning ergo valor 
linex P My &inventetur Þ M = y {> = ofe 4X» 
= 75 quz elt xquatio, ad Curvam quzſita VCS 
cujus area == y/ ry. Notandum qued hic (ut prius) 
x dcnotar abſciflas VM, x ordinatas M C, & x or- 
dinatas G M. 


os 


Pros. XXL 


Curvas infmitas mvenire quarum Are per unam datam 
equationem deſignentur. 


_— hujus problematis a duobus przcedentibus 
J pendet; inveniatur -una Curva cujus Area per 
daram &quationem exprimatur (' per problema 20 ) 
& ſic infinitz inyeniri poſlunt per Prob. 19. | 
if Þ PxosB, XXIL 


©5&; 
C 


* 
py 


__C—C———————— — 


Pros XAIL 


Data 2 quAlibet Curvt A H D Curvam aliam A F B nrve + 
nire, cujus area AGF x equetur reftangulo 


contento ſub ordinat# G H ex abſciſſ® 4G Fig. 


Curve date. 


Curvra AHDfit AG = y, GH = x; &ex- 
| ptr illius natura hac xXquatione 24) — Jy 
= x"; unde /zay—y = = _—_ V lay —f = 
xy = AH. Habetur ergo Area hgurz A G F, unde 
facile Curva AFB definitur per problema 20. 1c. 


$25) —124f +48 
24 — ) 


2O. 


2 = Lrnnn—_ 


4 


— 


Pros. XXLTIL. 
Data qualibet Curva AHD, aliam Curvam 4A FB in- 


venire cujug area AG F equatur rettangu lo 


Fiz. 20. 
contento ſuR ordinat© G H Curve AHD, © 
& conſtanti aliqua data rea (a) | 


Efniatur Curva A HD, ut prius v2ay—yy 
= xs unde GETS y* = AX = AGF: 
habetur ergo natura Curvaz AFB per Prob. 20. [c. 


-» —_—— 


> — 


OD 


4 


(26) 


 ”—_ 1? yt 447g? - p E , 
X.= £22+2, Nic & in precedenty x denotat ordi- 


natas Curve queſitz AF B. 

Er quidem aliis modis infinitis (prater duos jam 
tradiros) inveniri poteſt curva,cujus area, ope alterius 
curvz date, fit quadrabilis,, per Prob. 20. Quod feeri 

ofle aſleruit jam laudatus Germanus, ſed quo modo 
_ fit nequaquam oſtendir. 


Alia ſolutio problematis precedentis. 


IT Curva data ACB, CT tangens in 
puncto quoliber C, ordinata CF; *fiarq; 
TEFE.FC::a. FZ, orietur hinc Curva AZ Z, talis 
ut a+F C=AFZ; ut demonſtratum eſt ab illuſtriſ- 
ſimo D. Dotorp Barrow. | 
Nec-quidquam jam deeſt ut Merhodus quam tra- 

didi Figurarum Quadraturas determinandi, ad omnes 
figuras extendatur (exceptis iis quz a Curvis tranſcen- 
dentibus terminantur , quas nulla hactenus vulgata 
Methodus comprehendit) niſi ut difficultates duas amo- 
veam ; quz in quibuldam caſbus contingere poſſunr; 
quarum prior accidit cum hguram aliquam Quadran- 
do neceſle fit & Radicem ex xquatione gfe? (8& ſu- 
pra Quadraticas aſcendente) extrahere, in quo caſu 
unicum remedium mihi 'cognitum elt radicem iſtius 
#quationis in ſeriem infhinicam (juxta Methodum cla- 
filmi! virt D, Haaci Newtoni,Geometrz non minus 
quam 


Fig. 21. 


'Y 


<-D 


quam Anglyſte preſtantiſſimi) reſolvere, quam'Mz1o 
commiſlam efſle a clarifl, Walliſfio aud'imus,quamque 
inſignis ipſe D. Newtonus mihi in Manuſcriptis pro 
ſumma ſua humanitate communicavit : Nam Mz=rho- 
dus Generalis xquarionum radices Analytice determi- 
nandi (in Acis Eruditorum Lipliz publicaris A® 1683, 
Menſe Maio 2 przclaro illo Germano edita) huic ne- 
gotio parum vel nihil inſervir, ur de inſuperabili in 
ea calculi moleſti2 nihil dicam. Sed nihilominus in- 
ventum eſt inter precipua Artis Analyrticz merit 
numerandum. : 
Secunda difhcultas eſt, cum valor ordinatim appli- 
catz conſtat terminis aſymmerris; nam res eller im- 
menſ1 laboris xquationem ab alymmeti;a liberare, ft 
lures {int quam quatuor terminu {1gnis radicalibus af- 
Fa , ur ſatis porunt Analyſeos periti, Sed huic dith- 
cultati remediung optimum ſuppedicavit inſignis Geo- 
gmetra G. G. Legbnitius in nova ſui Methodo Tan- 
gentes inveniendi in Actis Eruditorum! Anni {uprrio- 
ris publicara, Ibi enim praclarus vir viam expeditam 
oltendir, Tangentes inveniendi, quamvis xquatio 
curvx naturam exprimens terminis irrationalibus 
quam maxime fit implicita, non ablaris irrationalibus. 
Quomodo iſta methodus ad prxſens negotium fir ap- 
plicanda, exemplo oftendam. 
Eſto V CS circuli Quadrans, cujus Diameter _ 
lic (r);& V M vocetur y, item ordinata M C © * 
5-3 2, tum 


( 28 ) 
Js Rim ex natur3 circuli, 2= Vrz—12 &refolvendo 
xy —* in ſeriem per extractionem radicis, invenietur, 
zJ= Vry—_vYL V2—..&c, Ut determinetur Quadra- 
tura arex V MC, invenienda eſt curva V H, in qua 
PM=vzy-v '3-524eritq; per Prob. 1. Xquatio ad cur- 
vam quzſitam V H Vary — vv ==x'; &au- 
ferendo quantirares fractas (quod tamefi abſolut? ne- 
ceſle non eſt, ſed hic-fit ob majorem facilitatem) mul. 
tiplicando per 16 7*: eritV16» rip 4/4m77 DT = 
x' Vi; &,determinando n, m, |, (per Prob. 2.)Guz 
ſola eſt qifhcultasJic procedo: compendii cauſP pong 
p=16nr'y q= 4mry, s=ly; eritq; Vp-vq-vs 
=x*y/16r; ed per calculum ibi explicatum inve- 
nietur Yp= ap = vVq= 4, V 5= '#. 2p atque > 


v 4Þ of. IS. T7, 
/ 16 =2 xv16r dx; &, ſubſtitutis his valoribus, 
erit 4 _---- dq ---- ds =2 x 716 r dx? led, per eun- 


var Val VAT b 
dempgalculum,erit dp= 48 nr'y* dy, q=20 mr y' dy, 
& Ahnig ds =7 I y* dy, &, {ubſtituendo hos valores 
cum valoribus quantitatum v 4 Þ) vV 4 q, v 4 s, Xqua- 
tio erit 451 y dy - 20mr' dy = Tly6dy—12xwv 16, 

| v 6quri vVismry vV 4ly7 


c 


r dx. 
uam clariimus Author Xquationem differenti- 
alem appellat : & hxc Xquario 1n Analogiam relolu- 
ta dat. dy. dx :: x 647%, 4921 y 20mry 196 :: 
v 64nrry Viemry vValyg 
. e 26-. . 

x, PM. ut ex codem calculo eſt maniteſtum,adeogz; erit 
es PM = 


, V4aggor' y 
ſimiliter m=15; & [=1% , quibus ſubſtitutis erit 
8 49 
Vi6ry SIT Eo =x* = GC adeoque v 4Y 
IO or 496 - 9 


9 
16 y &* Cy / R 
eel} Lon n= =—= V MC. Adeog; etiam 


4co r 196 O £ 
hoc modo habetur circuli Quadratura, Er fimilem 
diſcurſum in aliis adhibere non erit difhcile, cuvis in 
ſingulari hoc calculi genere verſaro, ita ut ſuperfluum 
duxi pfxſtantifimz hujus Merhodi uſum pluribus ex- 
emplis illuſtrare, Unum tamen eſt quod hic obiter 
notandum puto, polle ex hac Tangentium merhodo 
breviter demonſtrari veritatem Regulz quam dedi pro 
ſolutione problemaris primi. 

Nam; dy. dx : : TM. MC (ut ex ift2 merhodo 
eſt maniteſtum) ſed TM.M C:: MC. PM. ob an- 
oulum rectum T MP. Ergo dy. dx :: MC. PM 
Tvel polito x pro M C) erit dy. dx :: x. Þ M. Unde 
P M xdy = xdx, &,lubſtiruendo y & x ptd earum 
edifferentiis dy, dxgery P M x y = x* Quod demon- 
ſtrandum erar. 

Jim ; concludo, fi nulla fir Curva in qui diſtan- 
tia CO perpendicularem & ordina:am fit zqua- 


— 2 — ——— 


( 39 ) 
lis correſpondenti ordinatz in CurvT Figuram (cum 
rect2 vel redis)comprehendenteya, illam Figuram non 
eſſe indefinite Quadrabilem ; nam f daretur illius 
Quadratura indefinita, daretur etiam hujulmodi Curva , 
ut pate ex Prob. 20. Et nullam\ efle talem Curvam 
pro Circulo & Hyperbola, facile poſſum demonſtrare, 
{ed demonſtrationem ob nimiam prolixitatem hic 
omitto. 


% 
De Linearum Curvarum Refificatione. 


Uiſnam fuerit qui primo Curvz retam xqua- 
lem invent diu multumg; Anglos inter &Bata- 
vos diſputatum fuitz& qui plenius de e2 re fibi 
 fatisfieri volunt, totam diſputationem videre poſſunt, 
in eximio libello de Cycloide a Clarifl, Wallitto Edi- 
to pag. 91, 92,93, &c. itemq; in Horologio Ofcilla- 
corio illuſtriſimi Hugenii pag. 72, 73, & deniq; in 
Epiſtol2 Walliſti in Actis Philoſophicis Reg, Socier. 
publicar3 Num. 98. res enim tanti non eſt ur ulteriori 
diſquifitiane digna videatur, mihi praſertum qui nec 
Anglus ſum nec Batavus. Ea tamen, quz, re bene 
perpen[?, utring; manifeſta vidgntur, breviter anno- 
tabo: 1. Quod Guliel. Nelius, Equitis Angli Filius, 
omnium primus reftam Curve xqualem invenerir. 
2. Quod non datam Curvam re&tificaveritſed Cur- 
vam reificationis capacem exhibuerit, 3. Guod dig- 
| | nifſmus 


CE INDZS 


niffimus & Geometra peritifſimus D. Chriſtoph. Wren 
. * 1* A 

- primo oblatz Curve ({c. Cycloidi) rectam xqualem 
determinaverit. 4. Quod Heurarius primo oſtenderir 
quamlibet daram Curvam rectificare, ſuppoſitis Figu- 
rarum Quadraturis. Er in co Heuratii Metho 
non parum eſt conſpicua quod ſtatim indicar qU#- 
nam 1lla Figura fit jus Quadratura Curvam datam 
reificaret; Ade6q; cum jam Methodum generalem 
przmili Figurarum Quadraturas determinandi ; facile 
erit Curvam aliquam in re&tam tran{mutare ; Ertrefta 
illa vel per xquationem finicum (cum nempe Figura 
eſt indefnirs Quadrabilis) vel per ſcriem inhgiram ex- 
primetur. Hegratius enim tali merhodo deſticurus, 
non potuit methodume ſuam Curvas rectificandi, ad 
ornnes illas Curvas extendere, Quarumerecuticariones - 
a figuris indefinite Quadrabilibus dependent ; maul- 
toq; minds cum & figur? ſpecialis tantum Quadraturz 
capaci dependerent. v 


* THEOREMA 2. 


INT duz linex Curvz A CE, GI L, & 
recta AF ejus naturz ut ( duct2 ex pun .- 
&o Mlibere ſumpto, perpendiculariMT,lecante Curvas 
in C & I, uti & CP perpendiculari ad Curvam 
ACE)itz.... MC. CP:: R.MT (R hicelt quz- 


liber linea xecta data vel aſſumpra) erit AGILEF= 
w | Rx 


Fig. 14- 


(32 ) 
Rx ACE. Demonſtratio hujus Theorematis habetur 
in Epiſtol2 Heuratii ad Schotenium. 


” "UG — ——O—— —— _—___—_— 


Ta Dn. l. : 


W—— —— ——————— _— 


x 


Determimare Longitudmem Parabole. A C E. 
LU 
FA I T parabolz vertex A, ipſtus axis AG, & 
wy & parameter (a); 4 M vocetur x & MC vo- 
cetur y ; unde ,ex natura paraboiz,x*= ay; per me- 
thodum aliquam wilgarem Tangemes inveniendi, 
conſtabic fore PM=, ade6q; PMq®**, unde PC 
; =o =jamnquia CM.CP::a MI; vel in ter- 
minis Analytricis >. /4® 4. :: 4.3 (polito nimirim 
MI=z) unde 3z=v#++*; quz eſt zquatlo ad Hy- 
perbolam; adedq; pro dererminarione longitudinis 
linez parabolic A CE, Quadranda eſt, Area Hyper- 
bolica AGILEF (ut in Prob, 13.) eritque, 
AGILF = ax + = +5 ——c 
Unde axACE=ax +S— + 5 — &c. per Theor.2. 
Adeoq; ACE=x+ Z—5; + $— ———,—&c. 


- 


# PrkoOB. 


ITY 


Pros. IL 


Circuli Peripberia reftam equalem exhibere. 


IT ACE circuli Quadrans,cujus radius _ 
fit 4. & vocetur P M y;, MGx; & MI xz, © 
| ——_ CMLI' 


; GIL calis curya ur,duR2 utcun 
3 rectam PE fit MC. p C::d (re iber© TumpR). 
ML. id eſt V5.4 :: d. 2 unde =p, Gor 


#quatio ad curyam GIL; adeoq; P M16= =dy 4 %;, 
+243, — — &c. Sed per Theor. 2. eſt dx A C 
=0+t Ho +ig—GchigoAC=1+5 to 


Pros. TIIL 


Hyperbole rettam 4qualem exhibere. 


C IT ACE Hyperbola zquilatera cujus 
ſemiaxis BA=a & centrum B; & BM 
vocetur y, ACx, unde ex natura $ Hyperbolz «* +5? 
=x"; ponaturP C Is" in C perpendicularis ; 
inveni- 


Fiz. 16. 


(34) 


invenietur PM=y adeoq; P C=v#+2 fi fiat M C. 
CP ::a.M. id eft, V+ V+2* ::; 4,3; erit 3z= 


LD quz eſt xquatio ad Curvam GIL, 
Sed VII: = of bf wn, ———— &. 
Et V+" = a + Lon; &c. 
uy == =dbt = - KC. 
Unde BELG = oy +: += GC, 
Arq; ACE =y + 2 — i &C. 


De Curvarum ſuperficierum dimenſione. 


Uemadmodum. linearum Curvarum longitu- 
Q dines, {1c etiam ſuperficierum, que ab illa- 
rum rotatione generantur, dimenſ{10 ex qua- 
rundam Figurarum Quadraturis depender, ut ex fe- 
quenti Theoremate conſtat. 


THEOREMA 3. 


Fis. 17 IT MP Curvz A M B-perpendicularis & 

” "\ linea KZL talis ut (dut? MFZ. ad axem 
AD normali) fit MP correſpondenti FZ xqualis ; erit 
fuperficies producta a rotatione Curyz AM B circa 
axam 


35 
axem AD, Id fpattum ADLK, ut Circumferentia 
Circuli ad ſuum radium. 

Hoc etiam unum eſt ex innumeris & prxclaris 
Theorematis viri celeberrimi D. Iſaaci Barrow. 


+, 


Pros L 


Superficiem Sphere determinare. 


GET AMB Semicirculus a cujus rotatione _ 
7. 19. 


data ſphzra producitur : & deſigner r ra- 
dium & c circumferentiam cujusliber circuli; & fic 
AB (diameter Semicirculi AMB) = 24. jam quo- 
niam omnes linex Circulo perpendiculares MP per- 
veniunt ad Circuli centrum P; ideo erit K.Z.L pa- 
rallello gramigum rectangulum cujus longirudo dia- 
meter AB & altitudo A K = d, radius Semicirculi 
AMB; unde AL = 24; (per literam s ubiq; de- 
ſigno ſuperficiem Curvam ;) ide per Thgoremgger- 
tium,s. 24 ::c.r. unde s = ****; vel ponendo — 
f_ erit s=2dc; ac proptere2? Supethcics Sphere 
xquatur rectangulo cujus Longitudo eſt Circumteren- 
tia & Latitudo Diameter Circuli in Spher? maximi. 
Notaru dignum arbitror hinc conſequi omnium 
F 2 | Theo 


py - 
Theorematum longe nobiliſimum quo zternam fibi 
famam acquiſiyvit Geometrarum Princeps Archimedes ; 
Quo, ſcilicer, ſuperficies Spherz fit xqualis quaruor 
maximis in ea Circulis. Sit enuimQ= maximo in Sphx- 
ra Circulo ; ar qyj Q= = ,ut ab Archimede demonſtra- 
tum eſt ; Ergd 2Q= dc, & 4Q=2dc; led jam in- 
ventum eſt s=2 dc; Ergo 4Q=s. Quod erat de- 


monſtrandum, 


PrRoOB. LIL. 


Superficiem Conoidis Parabolici determmare. 


Sto r Jatus rectum Parabolx AMB a cujus rota- 

_- tione conoides producitur, fit axis AD, vertex 
A5& vocetur AF, y; FM x; per methodum ali- 
quam tangentium invenietur PMq= 4 +ry ; velpo- 
nendo FZ =z, _ ſupponitur PM=FZ, aut ; r r 
+= ZZ, quz et aquatio ad parabolam cujus axis 


idem eſt fm axe parabolx datzx AMB ; cujus vertex 


eſt C, exiſtente AE = 2 r; & latus illins re 
ctiam r, invenietur AKLD = v4,,; —1:r* exiſtente 


Ergo s=v/#! nr c 
T 


na \ 4 


37 
In hunc modum menſurantur non modo ſuper- 
ficies Conoidis Hyperbolici , & _Spheroidis, ſed 
Quzvis alia Curva ſuperficies quz generatur a ro- 
ratione linex Curvy hec duo exempla ſatis often- 
dunt quomodo eadem Methodus ad omnes alias ſu- 
perficies Curvas ſit Applicanda. 


ANIMADVERSIO 


In Methodum Figuras dimetienal, 


A clariſimo Quodam Germano editam in Aftis 
Eruditorum Lipſie publicatis. 


E T HOD UM hanc propoſuerat Docti(- 

MI {mus illius Author Anno 1683, Menſe 
Ofob. quam aded perfectam credebat f ut 

vel Quadraturam Figurz, vel ejuidem Quadraturz 
impoſlibilitatem determinaret; & ex ea Circuli 8& 
Hyperbolz Quadraturam Geometricam impoſſibilem 
elle cluſerar. Poſtea vero perſpexit clariſſimus vir 
ranta perfectione przditam non efle, ut exinde Cir- 
culi, Hyperbolz aut alterius Figurx Quadraturz im- 
ſibilitas probari poſit, ut ingenue ipſe faterur in 
iſdem aftis Anni ſequentis, ubi air ſe amore verita- 
tis coactum hoc unum monere. Unde exiſftimat 
uaſdam effe Figuras quz indefinitz Quadraturz non 
unt capaces & exemplum Figurap. ſcribit in qu2 {uc- 
cedere air Quadraturam ſpecialem fine generali: in 
hoc tamen hallucinatus elit claril. vir quod ex ſu2 
| Methodo Figuram aliquam, Quadraturam indefini- 
rar recuſare concluſit ; priulquam demonſtrafler 


Metho- 
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Methodum ſuam- ad- omnes figuras indefinite qua. 
drabiles extendere; quod demonſtratu eſt impol- 
ſibile, cum unam'e milleſtmis non comprehendat ; ut 
ſtea patebit. Dantur;enim infnitz hgur& inde- 
hnice quadrabiles, -quz nally modo peP iſtam Me- 
chodum ſunt Quadrabiles ; & quarum exempla po- 
ſte apponam ; -Et ut non-modo errorem, ſed erro- 
ris fontem , deregam , neceſle videtur -breve. illius 
Methodi compendium adjungere. | 

Adhiber zquationes Curvarum Generales, quarum 
unaquzque omnes Curvas ejuidem gradus exprimere 
exiſtimat : Er talis Curve generalis, conſideratz 
ranquam Quadratricis, quzrit Quadrandam Genera- 
lem. Et oblatz Quadrandz ſpecialis xquationem 
comparat cum aliqu? ex formulis generalibus Qua- 
drandaram naturam exprimentibus; unde deducit 
Quadratricem ſpecialem:; Quadrandx fpeciali conve- 
nizntem ; exemplo res erit manifeſta, 

Sit ABC figura, re&tis A C, CB & Curvi? AB 
comprehenla; i - ACDE=ABC, AGF= AGHL, 
& 1dem- :concipiatur ubique, proveniet hinc. Curva * 
aliqua AHD, quam Quadratricem appellat, quia il- 
lius ope Quadratur area ABC, . jam zquationem al- 
»{umit ad Quadratricem generalem A H D, & ex e2 
deducig Quadrandam Tenaralem ABGQ: ut {i no- 
rentur abſciſlx AG, AC per;x,- & ordinatz- Qua- 
dratricis CD, GH per y, & deniq; ordinatz in 

A . "4 . 
Quadranda per z, ponitq; xquationem ad Quadra- 
.tritem -generalem in qu? ordinfta_x eſt duarum di- 
| menſ10- 
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menſionum hujuſmodi, by þc aye n* 
4xy + ſe =0 


nei | + HX 
ex qua deducit xquationem ad Quadrandam ofnera- 
lem, in qu? ordinata x eſt eriam duarum dimenſio- 
num, | 
bx*+cazd-es * dieb-Cg+f bb —cdf — abeg 4-7 x* 
+ 2dx3+ 2fax+ abea' + 4bfax + 4bgx* =0 
+4 ex* —=Ca — 2: dax—d'x* 
Er ſimiliter pro reliquis Quadratricibus generalibus 
Quadrandas generales inveltigat. Proponatur jam 
Figura aliqug Quadranda ipecialis ABC, & exprima- 
tur natura Curvz AFB hac xguatione— — 
Z' ===; hanc xquationem comparat cum 
xquatione generalis Quadrandz jam poſitz, (quia 
ordinata z in Quadranda ſpeciali ad duas tantum di- 
menfiones aſcendit) nempe fingulos hujus cum fingu- 
lis i]lius rerminis (ubi x eandem utrobiq; compoſitso- 
nem obriner) eritque ex hac comparatione c,d, e=0, 
& b=;, f=—1 agg=;; & hos yalores ſubſticuir 
"1n #quazione ad Quydratricem os poſitam, in qu2 
ordinaty x eſt duarum dimenſtonum, (quia hic 
,ordinata x ad duas quoque dimenhones alcendit)erit- 
que 7? — ax +-—=0, {eu y*= 24 x — x*,proprietas Qua-e; . 
dratricis ſpecialis AHD,in qui AGF = AGHL; adeoq; 
haberur Figure propoſitz Quadratura. 
In co tamen later ratiocinationis & ipſius Methodi 
defeftus, quod omnes Curyas in quibus x ad duas di- 
menſiones (nec ultra) aſcendir,comparet cum unZ & | 


eadem MM” : 


o 


etdem Quadranda | YM in quibus x non ultra 
duas dimenhones. alcendit ; & quod concludat ' Figu- 
ram non eſe indefinite Quadrabilem, ſi hxc compara- 
tio Quadratricem non determiner. Infinitz enim ſunt 
Quadrandz generales (ex ip{tus etiam Methodo dedu- 
cibiles) in quibus z,non ultra duas dimenſiones aſcen- 
dir, & nog nunquam xquatio Curvz propolitz, cum 
prima, ſecund?, tertia, &c, comparata Quadratricem 
non habebit, & tamen comparatio cum Milleſim2 
uadratricem determinabir. Si enim ab xquarione 
rerti2 (quam poſuit pro Quadratrice generali in qu? x 
eſſet trum dimenſionumprimumterminum by + dxy' 
auferat, ex reliquo Quadrandam generalem deduccre 
poteſt, in qui z non ultra duas dumenhones aſcendir, 
& quz Quadratricem determinet, curteilla quam ille 
ſtaruir generalem non ſuccedit : Er ſic ex xquatione 
Yuart2, quint2 (quas ille ponerer pro Quadratricibus 
altiorum graduum) &c. ablatis us terminis in qui- 
bus y ultra duas dimenſiones aſcendit, ex wan, rn 
bend poteſt Quadrandz generalis xquatio, quz Qua- 
dratricem determinabir, cum nec ejus Quadranda, nec 
illa quam dixi efle deducibilem ex zquatione tertiT, 
determinare potelt, ita ut caſu, non arte,incidimus in 
Quadrandam Generalem requiftam. Sed quia dixi 
iſtas xquationes ad Quadrandas generales ex ipſius 
Methodo efle dedutibiles ; volo hic paucis oftendere, 
Quomodo clarifl. hic vir zquationes ad Quadrandas 
generales invenerit, vel faltem facile invenire potu- 
iller. G Ex 


Ex Prob. 22. conſtat, quomodo,dat? #qua- 
tione ad Cnrvam aliquam AHD, alia curva 
AFB fit invenignda cujus area A GF zquatur re- 
ctangulo comprehenſo ſub ordinati3 G A & abſciflt 
AG; id eſt Quomodo, data Quadrarrice , Invenienda 
fit Quadranda ; ade6q; aſſumpta xquatione ad Qua- 
dratricem generalem (qualem hic ſu initio aſcripſ1) 
roveniet xquatio ad Quadrandam generalem. Jamq; 
exemplum unum aut alterum Figurz hic aſcribam, in 
qu? Quadratrix ſecundum hanc Methodum eſt impoſ- 
Fes . fibilis, &ramenalio _— — Sit 
uatio naturam cufve exprimens z* 
EEE Ln qua x denorar ablcfſes A & AG, & 
z; ordinatas BC, GF, m & þ quantitates datas & 
eterminatas.g Jam ſ1 Quadranda fit Area AGF, com- 
paranda eſt haxc xquatio cum xquatione ad Quadran- 
dam generalem jam tradit?, quia in hac propoſit? 
Xquatione x ad duas dimenſtones aſcendit ; fed mani- 
lum eſt comparationem non ſuccedere (ut ipfe glibi 
argumentatur) {1 vel folus numerator fractionis 4 
bique exiſtens comparetur, deberet enim m*-þ x* coin- 
cidere cum __q e-bag+bf, —cdf — 4 beg +@, inde- 
terminatum cum dererminato, quod fieri nequit, itaq; 
hgura hoc modo Quadratricem non haber, & tamen 
ipſa hzc figura eſt indefinite quadrabilis, ſcil. AGF= 


/<£25=+32255i5n Ernon una tantum,fſed infinitz poſ- 


funt inveniri Figurz indefinite Quadrabiles, quarum 
| — Quadra: 


Fig. 20 


Quadratrices hoc modo ſun: impollibiles per Prob. 2 Ad 
_ ' Definiatur AHD hic zquatione x'=a'y'; & 
Ig. 20, . 

er Prob, 23. inveniatur curva AF B, cujus 
Area AGF zquetur re&tangulo contenco ſub ordinar? 
GH & dari qualiber rect2, put3 (a), & definietur 
A . wo” a" 
AFB hac zquatione, *=7> ; jamq; iQuadranda 
fit area AGF ſecundiim hanc Methodum, compa- 
randa eſt hc xquatio im xquatione ad Quadrandam 
generalem jam tradir2, quia in propoſict xquatione x 
non ultra duas dimenſiones aſcendit; ſed>comparatio 
eſt impoſlibilis, quia in propoſit2 Curyi x ad ſepti- 
mam poteſtatem aſcendit; & in ejus xquatione ad 
Quadrandam generalem ultra quartam aſcendere non 
potelt ; ſed terminus in quo xe —_ non poteſt 
comparari cum termino in quo x eft quartz poteltaris; 
nam, ſecundum iplius Regulam, comparatio eſt ſic 
inſtituenda ut x utrobiq; eandem obtineat compoſitt- 
onem ; adeogq; Quadratrix hoc modo haberi non 
teſts & tamen Quadratricem habet A HD defnita 
ha&#quatione x*=a'y*, in. qua GH+a= AGE; id 
eſt _ y<== AGF. Unde abunde conſtat hanc Metho- 
dum omnes Figuras indefinite Quadrabiles non eom- 
rehendere ; & infinitas poſle inveniri quarum Arex 
oc modo non funt quadrabiles;aſſumatur enim quz- 
liber xquario in qui 2non ultr3 duas, & x non infra 
quatuor dimenſones reperitur, & haberur zquatio 
naturam Curyz exprimens cujus arez per hanc Me- 
thodum non ſunt quadraþiles; ut in his exemplis z* 
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=, =, =, &c. quz ſunt #quationes 
Curvarum naturas definientes quarum Arex tacile de- 
erminantur & tamen nullo modo per hanc Metho- 
wm poſſunt inveniri. Sed nolo in hac materiT ulteri- 
us digredi ſperans clarifl. virum boni *conſulturum 
quicquid dixerim ; quia Pracgpua ratio quiz me 1m- 
pulit ut hc {criberem, non alia eſſer, quam ut (erro- 
res jus oftengendo) illum extimulem ad publicanda 
illa, quibus Geometriam in immenſum ultra3 termi- 
wy gn 

nos a Viett & Cartcſio poſitos ſe promovere poſle 
aſleruit. 
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Ag. 4- lin. 20. pro lege; pag. 5. lin. 2. pro 
2 lege 2. pag. 6. lin. 12. pro *L lege ==, ibid. 
lin. 20. pro x lege x*, pag. 14. lin. 11. pro 7” lege 
7—2 ibid, lin. 17. pfo m=3 lege m=:, pag. 19. lin. 
14. prod —y. lege d'—y' pag. 25. lin.16. pro x lege 
x*, pag. 28, lin, 3. pro V-lege V =. 
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